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Nombres complexes et géométrie

Enoncé
Le plan est muni d'un repére orthono rial dir&cl{ﬂ;lr*,ﬂ], el peul &l ainsi assimilé 4 Fersemble
des nombres complexes,

Pour tout @ € R, on définit le nombre complexe =z = €. On définitles points A, N et I* par leurs

affixes respectives z, 2 et 2. On définil alors le point Q d'affixe z + 2%+ 2.

Partie A

L. On consideére dans cette gquestion que le réel @ est fixé. Construire la figure 4 "aide d'un
|-Elgk."l£| da g&:unélrie -'.1_'.-'|'|.u!|"|i-:.||.|e_

| .-"L|J|.'E|Er Paxamunalawr peoLr oonlrile de la trarms ormabion choisie al da La I’igur& |

2. Cheelle conjecture peut-on formuler sur les points O, N et Qlosgue le réel @ varie?

| a"L|J|.'E|Er laxaminaleur pour viarification de la I’iEurE construile. |

3. Ons'intéresse enfin a 'évolution de la distance O lorsque @ varie. Cue peul-on observer
concernant la {ou une) position de M qui donne la distance O0) maximale ? minimale?

A ppeler Fexaminaleur pour lul présenler les éventuelles observalions
et la méthode prvue pour kb démonstration attendue i la question suivante.

Partie B

4. Démontrer la conjecture émise en 2).

5. Justilier sall le maximiim sodl le minimom de GO0,

Prod uction demanddée

- Figure réalisée avecle logiciel de géométrie dynamique.
- Dvimonstrat ion de la -:J;!u'lf&-::lur&

— Obtention du maximum ou du minimum de la distance Q0.



Quelques commentaires personnels sur la fiche 051 2009

« Nombres complexes et géométrie»

Logiciel utilisé : Geogebra

La construction est possible en choisissant un curseur sur un argument de z

Z, =€ (e +1+€*) = (2Re@ 1+ 1)e™* = (2 cod ¥ 1), ON et Q sont alignés

et ‘ZQ‘:|2 cos@ )+ 1

maximum lorsque a = 0

- 2 , Ar
minimum pour les deux valeurs > et =

d'ou les positions correspondantes de M

Conclusion : bon sujet

37 | 1+ 2cos(a) |
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